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DEFINITTONES, 



Definitio !• 

£iX datis triangtili lateribus angulos, et ex at^guHs la- ' 
tera lateramve rationes, et mixtim aflequi^ Trigono-*^ 
metrias mtinus eft. Ad quod prseftandutti, neoe^ eft^ 
ut non tantum peripherise circulares, fed et re6las linese 
circulis adfcriptae, in notas aliquot et certas partes fe-» 
cari fuppotiantur. 

IT. 

Placuit itaque veteribus MathematiciB, peripheriam 
circuli in 360 partes (quos gradus appellant) dividere ; 
et untimquemque j^dum in 60 minuta )>rima, et haeic 
irn^ula in 60 iecunda, et rurfus horum unumquodque^ 
in 60 minuta tertia, et ita continuo partiri. £t angulus' 
quilibet dicitur efle tot ^aduum et minutorum, quot - 
iunt in arcu qui angulum illum metitur. 

Qtttdam gradum in partes centefimas, potius quam 
fexagefimas partiri volunt: et utilius fortafle eflet, non* 
gradus fed et ipfum circulum in decupla ratione fecare; 
qu« divifio forlan aliquando obtinebit. Verum fi circu- 
lus confiet 360 gradibus, ejus quadrans quas eft men- 
fura anguli re£ti^ erit harum partium 90. Si circulus in 
100 partes fecetur^ quadrans erit 25 partium. 

A9 IIL 
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iir. 

OmpUmentum arcus^ eft difTerentia ejus a quadrante. 

IV. 

Cborda five Juhtenfa eft re&a linea ab uoo arcus ter- 
xfiino ad alterum du£ta. 

V. 

Stnu$ reBus alicujus arcus, qui et fimpUciter finus 
dici folet, eft perpendicularis cadens ab uno arciks ter- 
mino ad diametrum per alterum terminum ejufdem ar* 
cds du£tum. 

CoroL I. £(l igitur finus redus alicujus arcus femi*- 
fiibtenfa dupli arcus : fcilicet eft d e = | n o, et eft 
arcus D o duplus ipfius d b. Vide Fig. i. Tab. i. 

CoroL 2. Hinc finus arcus trjginta graduum sequalis 
eft dimidio radii, nam per 15 £1. iv. Latus Hexagoni 
circulo infcripti, hoc gk, fubtenfa fexaginta graduum 
asqualis eft radio. 

VI. 

Sinus dividit radium in duo fegmenta cb e b ; C[uo- 
rum unum c e quod centro et finu reAo intercipitur^ 
eft finus complementi arcus d b ad quadrantem, (nam 
eft c e = F D qui eft finus arcus d h^) et vocatur cq/i'- 
nus. 

VII. 

Alterum fegmentum b e, quod finu re£lo et peri- 
pheria intercipitur^ vocatur Jinus verfus : aliquando di- 
citur axcus/agiita. 

VIIL 

Quod fi per unum arcus terminum d producatur a 
centro re£l;a c o, donec occurrat re&ae b o fuper dia- 
metro ad ejus terminum b perpendiculari ; vocabitur 
iu Trigonbmetria c o/ecansj et b G tangens arcus D B. 

IX. 

Cofccans et cotangens arcus eft fecans vel tangens 
arcus^ qui eft complementum alterius ad quadrantem* 

Nota. Sicut eadem eft chorda arcus et ejufdem com- 
plenienti ad circulum^ fic idem eft finus, eadem tan- 
gens, eademque fecans arcus et ejufdem complementi 
ad femicirculum» 

X. Sinus 
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X. 

Siftus totus eft finus tnaximus^ feu finus nonaginta 
^raduum qui circuli radio asqualis eff • 

XI. 

Canon Trigofumetricus eft tabula^ que a minuto .In- 
cipiens, feriatim exhibet quas habent longitudines fin- 
guli finus tangjcntes et fecantes, refpe£ku radii^ qui uni* 
tatis loco ponitur, et in partes loococco vel plures 
decimales aividi intelli^tur* Adeo ut ope hujus tabu- 
Ise^ cujufiibet arcus vel anguli finus tangens vel fecana 
haberi poteft; et vieifiSm ex dato finu tangente vel fe- 
cante dabitur i^ui iis reff>ondet arcus vel angulus. Ob- 
fervandum eft in fequentibus 

u. efte notam radii, s. notam finus, 
t. notam tangentis, cof* notam cofinus^ 
cot. notam cotangentis, 

CoroJ. Vide Jlguram Definiitomm'. 

ce:ed::cb:bo. hoc eft^ cof- : s. : : b. : T. 
o B : B c : : c H : H I. h. e. T. : r. : : r. : cot. 
€ B : c D : : c B : c o. h. e. cof. : r. : : R. :.fecant. 
D £ : c D : : c H : c 1« h. e. s. : B. : : R. : cofecant.. 
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CONSTRUCTIO 
CANONIS TRIGONOMETRICT. 

PROP, I. THEOREaMA. 

Datis JuoBus qutlujlibet irtanguli reBanguli laieriluSy 

reliquum quoque dahitur» 

Eft enim per 47 Elemcnti primi ac* = ab* + 
BC* et A c* — B c* = A B% et viciffim a c* — a b* 
3= B e*. Unde per extraftio nem radicis quadratae^ dav> 

bitur AC a = A/AB^-f B C* Ct A B = >/ A C* — 3 C*. 
CtBCsJ >/aC*-.AB*. 

A 3, prop. 
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PROP. II. PROBL, 

I 

Daio D E Jinu arcus D Bj invenire co/tnum p F« 

£x datis c d radio et d ^ finu^ in triangu lo reftangulo 
c D E dabitor per pragce dentem c e = y c J>* ---p^^ 
= D F. Hoc eft cof. = a/ R* — s*. 

PROP. III. PROBL. 

jDa/o D E ^ift^ nr^f cujujvu d b^ tmenire D ii v</ 

B M Jinum arcus dimidii. 

Dato D B dabitur per prsecedentem C E^ ac promde 
s B^ qu» eft differentia inter cofinum et radium* In 
triangulo igitur re£tangulo d b e datis d £ et s b da- 
bitur D B cujus femifiSs d m e(l finus arcus d l ^ | ar- 

-- - — - - - ^^ 



^ ^^ tj a ^ vs*A + verf. S*A 

CUS D B. Hoc efi S. — = 

PROP.IV. PROBL. 
Daio B M ^m «ro^j B l^ invenire finum dupli arcus* 

Dato B M finu, dabitur per Prop. ii. cofinus c m. 
Sunt autem triangula c b m d b e sequiangula, ob an«* 
gulos ad £ et m re£los et angulum ad b communem, 

Juare (per IV. 6.) erit cb:cm::bd vel 2bm:D£. 
Joc eft R. : cof. : : 2S. : s. dupli arcus. Uude cum dan- 
tur tres priores hujus analogiae termini^ quartus quoque 
qui eft finus arcus db innotefcet. Hoe ^ 8.:%a = 
as. A X cof. a 

A. 

C&rol. Eft c b : ac M : : b d : aD c^ hoc efi^ radius ad 
duplum cofinus arcus | d b ut fubtenfa arcus d b ad 
fubtenfam dupli arcus. Item eft c b : 2C m : : {%:b m : 
^de::) Bm:de::^cb:cm. {Hoc eft s. : s. dupli 

arcus : : — : cof.) Unde dato finu arcus alicujus et finu 

arcus dupli, dabitur cofinus arcus fimpli. 



PROP. 



PROP. V. 

Daiis Jinubiu et proinde etiam cojinubus duorum arcuum 
- B D9 F Dj» (jmrttm majorjit B D^) invenire Jinum et co^ 
finum Jumnus arcuum, ut etiam Jinum et cojinum diffi'» 
rentia eorundem^ 

£(lo D K finus et c K cofinus arcus d b^ fiat autem 
arcos D E = D F. Erit igttur b p fumma et b b diffe- 
rentia arcuum b D5 f d^ et du£):is f e et radio c d erit 
F B ad ipfum c d perpendicularis ia pun&o o. 'Exit ita- 

que F o 3s — p finus et co cofinus arcus pd. Per p et 

E ducantur f i et e l ipfi d k parallelae, erit i^tur f x 
finus et c I eofinus arcus b f ; e l autem finus et c l 
cofinus arcus b s : agatur etii^m per o, o p eidem d k 
parallela^ et per o et £ agantur ipfi c b parallelse m o et 
etiam o e occurrens ipfi p o in n ; itaque ob parallelas 
uoy QE,Qt F o ss o sedt FM 35 Ma^hoceftob pi et 

P E 

o p parallelas =: o n. Item Qb p o = — erit m o five 

e K flB — et proinde c n five i p ss n b five p.l ; erit 

Uaque f i (fin. funun.) sop + fm et el (fin. diiF.) 
:8c o p — o N five F M. £rit etiam ci=scp— pi five 
MO, etCL = cp + PL five m o. 

Patet porro triangula cdk, cop, foh^fom aeqijl-» 
angula eflb. 

Erit ei^o cd:dk::co:op. 

Hoc ejt 

- S.D B X Cof. F D 

B : s. D B : : cof. f d : = o p. 

R 

Item cd:ck::fo:fm. 

Hocejl 

^ COf.DB X S.FD • 

B.^ col.D B : : s.fd: \ — = f M. 

R 

I. Itaque fi ( fin. fumm.) ■ 

S.D B X Cof.F D + Cof.DB X S.F D 

= O P + P M = ' . 

R 

9. £t E L (fin. diff.) 



S. D B X QOU F D ~ COf« D B X S. F D 

ss O P — F M* cs I * . ■ ' i ' ' . . 

R 

A 4 Erit 
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Erit etiam cd:ck::co:cp. 

^ - COf«,DB XCOf.PD 

R* : coL D B : : cof. r D : — -. =s c p. 

R 

Item cd:dk::fo:mo. 
Hoceft 

S.DB X S.FD I 

&..: 8.BB:: s.fd: =:mo = iPvelPL. 

R 

3. Itaque c i (cos. fmnm.) 



COf. DB X Cof.F D — S.DB X iS.F D 
=s C P — P I =s — • 



4. Et c L (cof. diC) 



. COi.DBXCof.F D-i- S.DBXS.FD 

= cp + PL vel pi=3 ' — • . 

R 

CorolU Quia arcuum b e, b d, b f^ diiFerentiae funt 
flequales^ erit b d arcut medius arithmeticus inter arcus 

B E^ B F. 



Hinc dato finu et cofinu arcus aliayus, facile invenitur 
Jinus et cofinus dupli arcus. 

Scribaturj cfmpendii gratia, A pro arcu D B et B pro 
arcu F D. Itaque formula ifia ^fupra demonftrata bunc 
in modumfcribenda erunt. 

S. A X COf. B + Cof. A X S. B 



I. S. A + B SB 



R 



a. S. A » B s: 



S. A X COf. B — Cof. A X S. B 



, cof. A X Cof* B — > S. A X 5« B 
3. COf. A + B =s . ♦ 



4* OOf. A — B a: 



COf. A X COf. B + S. A X S. B 



R 



Jam Ji A ponatur ipfi B ^qualis erit A + B =: a A^ ^/t 
s* vel cof* A =s s. vel c6L B. Unde in nibilum abit 4?- 
quatio ^da^ 4ta verofiat cof. A — B =? R. Prima denique 
et tertiafient 

2 X 9U A X Cof. A 

5« S# 2 A s= ^ ■■ i ■ '■ ■■ " • 

R 

6. coC 



:blbmbkta. 9 

- ^ COf.* A — S* A 

O. COf. a A = r-. 

R 

JEquatione autem quinta in frotortionem verfa erit R : 
cof. A : : 2S. A : s. 2A {qua ejl hujiifce Prop. iv.) vel 
K. : acof. A : : s. A : s. aA {qua ejt CorolL Prop. iv. 
fars I.) Porro ex 21S.A : s. ^a : : R.:cof. a erit s.A : 

.B. 2A : : — : cof. A {gufdem CoroIL pars 2,) 

Etiam aq.fexta in proportionem facile mutatur^ cum evim 

f. COf.* A — S.*A Cof.A + 8.A X COf.A — S. A 

COf. « A ss ^ = 

R R 

trit R. : cof. A + s. a : : cof. A -* s. A : cof. ZA. 

PROP. VI. 

&i fint tres arcus aritbmetice proportionales^ erit radius 
ad duplum cofinus arcus meaii ut finus differerUice ad 
differentiam finuum extremorum, 

Nam hi tres arcus per b e, b d^ b f, femper exponi 
jpoflunt, (vel quod tantundem eft, triuni magnitudinum 
arithmetice proportionalium minima aequalis efl femper 
mediae ablatk communi difTerentia, maxima vero aequa- 
lis eidem mediae communi difTerentia adje^la,) et unus 

. - ^ S. B D X Cof. F D + Cof. B D. X S. F D 

norum arcuum iunt , 



^S.BDXCof. FD — COl.B DX S.FD -..^ 

s. B D, et . Ditteren- 

R 

tia igitur finuum extremorum boc efts.BF — s.BEaa 

% X Cof. B D X S. F D . .^ y, 

: ent itaque r. : 2 cof.B d : : s. F d 

: S. B F — S. B E. Q. E. D. 

Cor, I. Si arcus b d fit 60 ^ad. erit difTerentia fi- 
nuum F I F*L aequalis f o finui diflantias. Nam in eo 
cafu erit c k (cofinus fc. 60 grad.) finus 30 grad. cujus 
duplum aequale efl radio, adeoque ob c d rad. = 2 c k 
erit F o fin. diff. = f g diHerentiss finuum ext. Adeo- 
que fi duo arcus b e b f ab arcu 60 gr. aequidiftent^ 
^it diflerentia finuum aequajis fiuui diflantiae f d. 

Cor. 2. Hinc fi dentor fisiia omnium arcuum, dato 
intervallo a fe invicem diflantium ab initio quadrantis 

ufque 



\ 



ufque ad 60 gradus, feeUe; inveniuntur reliaui per unU 
cam additioneni. Eft enim finus 61 gr. = nnui 59 gr. 
+ fin. I gr, et finus 62 gr, = finui 58 gr*. + fin. a ^. 
Itera finus 63 gr. = finui 57 gr, + fin. j gr, et Ua 
deinceps. 

Cor, 3. Si habeantur fin.us omnium arcuum ab initio 
quadrantis, dato intervalio a fe invicem diftantium^ uf- 
que ad datam quamvis quadrantis partem^ dabuntur 
cxinde finus omnes ufque ad hujus partisduplum. ex.g. 
Dentur omnes finus ufque ad J5 gr. per praecedentem 
aualogiam inveniri poflunt fiuus oiunes ufque ^d 30 gr. 
Nam eft radius ad duplum cofinus 15 gr, (vel arcds 
medii)* ut finus unius gradus ad differentiam finuum 14. 
gr. et 16 gr. ita etiam eft finus 2 gr. ad differentiam 
finuum 13 et 17 gr. et ita finus 3 gr. ad differentiam 
finuum 12 et 18 gr. atque fic continuo ufque dum per- 
venietur ad finum 30 gr. 

Similiter ut radius ad duplum cofinus 30 gr. feu ad 
duplum finus 60 gr. ita finus i gr. ad differentiam fi- 
nuum ^9 et 31 gr. : : fin 2 ^. ad difierentiam finuum 
28 et 32 gr. :: fin 3 gr. ad differentiam finuum 37 et^j 
gr. fed in hoc cafu eft *■ radius ad duplum cofinus 30 gr. 

ut I ad >i/3. ac proinde fi multiplicentur finus diilan- 

tiaruQi ab arcu 30 gr. per V3 dabuntur differentiaB fi- 

nuum, 
Similiter in ipfo initio quadrantis minutim exquirere^ 
1 poffumus finus^ ditis finubus et cofinubus unius et duo« 
t rum minutorum. Nam ut radius ad duplum cofinus 

a' : ^ fin i' : differentiam finuum i^ et ^^ ; Sin a^ : dif- 

ierentiam finuum o' et 4^ hoc eft, ad ipfum finum 4'. 

Et fimiliter ex datis finubus priorum 4/ mveniuntur fi- 

ous reliqui ufque ad 8^ et exinde ad 16' et ita dein- 

ceps *». 



/^ 



* Stt D B arcus 30 gr. c D = rad, = i erit duplutn D K 

= |. Deinde a/c Dq — DK.q=CK=\/l— -^^ Vi^ 

Sed {per i^tam 5/i) c p : c K : : l : ^^ et duplicando 
£onfequentes c D {rad.) : ac K [dupL cof. 30 gr.) : ; i : ^ 

Vi = VH = \/ 3. Videfg. Prop. v. 

^ Ex iis tamen Corollariis i £t % abfque ope bt^us pro^ 

pojitionis 



PROP. VII. THEOREMA. 

In^rcubus exiguisjinus et tangens ejufdem arcusfuiil quam 
frtixime ad fe invicem, in ratione aqualitatis^ 

Nam ob aequiangula triangula c £ d c b o^ erit c e : 
c B : : E D : B G« Sed accedente puofto p ad b» eva"* 

pojitionis demonjirari pojfuni, ^quatio enim fecunda a 
prima fubducatuTy et prodiiit s. A + b-«s.a — b^ 

2COi«A X 9. B «•-• ^«,«. i* r * 

•i— '— ^ • Sitjam A ssooP et ertt % cof.AsR. Igt^ 

tur s.6o + B — s.6o — b = s.b. Et igitur s.6o + b ^ 

= s.B + s.6o — B. Ifaque pofto B = l% a% 3% &c, 
erit s..6l^ == S.i^ + s.59^, s. 62* =8.3^° + S.58% ^r* 
Itaque datis ftnubus et cojinubus ufque ad 60^ catera per -\ 

folam additionem derivari pojfunt, 

Utile etiam efi boc tbeoremd^ quo d a form ulis pracedin" 

tibus derivari potefl^ nempe quod s. 30 + B = cof. B '^Jin. 
jo — B. Nam ex additione aq.ietz prodibit 

2S.A X Cof.B 



S. A + B + S.A — B = 



■» m 



R 

Sitjam A 30 gr, itaque 2 6. A = r« quocirca erit 

s. 30 + B + S.30 — B = cof. B. 

Et S.30 + B = cof. B — S.30 — B. itaquepqfilo 

B = 1% 2% 30, Wtf. 

erit 8.3i*'=eof.i'*— s»a9^ B.32®acof,2*'— s.a8% 

8.33** = cof. 3° — «. «7° &c. Quare datisjinu^ 

his et cojinubus arcuum ufque ad 30° cateri ufque ad 60^ 

fer folam fiibtra6tionem reperientur : a 60° autem ad 90* 

jperfolam additionem ut fupra» 

JP^ calculo etiam tangentmm qui interdum apprimeui^is 
^fl pauca adjicienda funt. 

Datis fnubus et cofinubus, tangentibus et cotangentibus 
Auorum arcuum, imjienire tang. et cotang.fumma et di£k^ 
rentia i/lorum maiwm. 

R X S 

Arcus cujujlibetuinotum 5/? t.' =3 ■ ^ > quare tadem^ 

"— — ~~ R X S A + B 

^uafupra^ adbiiiia notatione^T.A + B « ^ — .. 

COl. A + B . 

Hoc 
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nefcit E B refpcau ar<iu8 b d : unde fit c e fere sequalis 
c B* adeeque et s d fere scqualis b o« Si £ b fit minor 

radii oarte erit differentia inter finum et tan- 

•»*** r looooooo 

T 

gentem, minor quoque tangentis parte 



lOOOOOOO 



Hoc ejl {ex aq. l. et ^.) 



y R X S. A X Cof.B + S.BX COl.A . 

1 T»A + B = - = ■ ' 9 et aq. tn 

\ COf.A X Cof.B — S.A X S.B 

froportionem verfa. 



Cof. A X COf.B — S. A X S.B : S.A X COf. B + 8.B X Cof. A 

: : R. : T.A + B ei divi/is prioribus duobus terminis per 
cof. A X cof. B prodibit 

S.A X S.B S. A . S. B 

Cof. A X COf . B ' Cof . A COf . B 

et /cribendo — pro — tt erit 

R COl» 

T.A T. B - R*— T.A X T.B T.A + T.B 



I «. — j_ : — 7— H ;: — :: r,:t.a + b. 



I X nve 



R» B 



R* X T.A + T.B 



; : H, : T. A + B, quoctrca T. A + B = ===, et 

B* — T.A X T.B 

H ponatur A =: B erU T. 1 A as '., « 

-^^ r*-t.a" 

R* 

Cotangens auiem arcus ctyu/libei s= — , quocirca erit 



T 



^ R «^ T.A X T.B . /. •» 

Cotang. A + B = y^^^T,B ^ ^// A = B eiii 



jBoiang. lA =s 



R* — T.A* 
«T.A 



• 



, •»• .• R X T. A — T. B 

StmUt rattone ertt t*JL'^ b tst • j . i — > et 

R* + T. A X T. B 
R*+ T.A X T.B 

ittam cotang. A — • B s - 



T.A — T.B 

^or. 
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Cor. Cum arcus fit tangente minor» iinu autem fuo 
major ; et exigui arcus finus et tangens funt fere sequa- 
les, erit etiam -arcus fuo finui vel tangenti fere sequalis, 
adeoque in exiguis arcubus^ erit ut arcus ad arcum ita 
finus ad finum* 



PROP. VIII. 

Invenlre finum arcus unius minutu 

Latus hexagoni circulo infcripti, hoc efi, fubtenfa 66 
graduum aequalis eft radio, (per i^tam 4ti.) Radii ita- 

aue femiffis erit finus arcus 30 gr. Dato itaque finu ar- 
us 30 grad. invenitur finus arcus 15 gr. (per ^tiam hu- 
jus.) Item ex dato finu 15 gr. per eandem invenitur 
finus 7 ^r. 30 min. et finus hujus dimidii 3 gr. 45' fi^ 
militer mvenitur: et ita deinceps, donec duodecima 
pera£la bife£lione, perveniatur aa arcum 5^* 44*' 3*^ 
45'^' cujus cofinus fere aeaualis efi radio, m quo cafu 
(uti confiat ex Prop. vii.) lunt finus arcubus luis pro- 
portionales ; adeoque ut arcus 54* 44*" 3** 45^*' ad ar- 
cum unius minuti ita erit finus prius inventus ad finunit 
arcus unius minuti^ qui igitur dabitur. 

Dato finu unius minuti, invenietur per Prop. ii. et 
iv. finus duorum minutorum ejufque cofinus. 



\ 



PROP. IX. THEOREMA. 

Si angulus b a c in peripberia circuU extftem^ htfecHur 
reQa ad, et producaiur A c quoad D £ == A D tpji oc* 
currat in E : erit c b s= A B. 

In quadrilatero A bc D ^per xxii. 3.) funt anguli b et 
A c D aequales duobus re£bs = dce + dca (per xiii. 
I.) unde erit angulus b = d c e. Quin 'btiam eft an- 
guius E = D A c (per v. i.) = d A b et eft.D c = d b. 
Quare triangula b a d et c s d funt congrua^ et q £ ed 
asqualis a b. Q* £• D. 



PROP- 
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PHOP. X. THEOREMA. 

Sint arcus AB bc cd de ef &c, aquales j arcuum" 
gue ABACADAE &c, fuhtenfis ducantvr, erii a B ^ 

ac::ac:ab + ad::ad:ac+ae::A£:ad 
4-ap:af:ae + ag. 

Producantur a d in h, a e in i^ A f in k, et A g in 
L, ut triangula ach adi aek afl fint Ifofcelia^ 
Et quoniam angulus b a d bifeftus eft, fiet d h = a b: 
per praBcedenteni, Similiter erit £I=:ac, fk=s:ad^ 
kem G L = A £• 

Sed trianguklfofeelia Alsc cah dai eak fal, 
e>b angulos ad bafes aequales, funt aequiangula. Quare 
erit ot A B : A c : : a c : A H = A B + A D : : A D : A 1 

srAC4-AE::AE:AK=:AD + AF::AF:ALs=;:: 
AE 4* A G. Q. £. D. 

Corol. Quoniam eft a B ad a c ut radius ad dupJunfi 
cofinus ^rcus 5 ab, (per. Corol. Prop. iv.) eritquoque 
ut radius ad duplum cofinus arcus |ABita|AB:^ 
Ac::|AC:|AB + iAD::^AD:|AC + |AE:t 
|ae:|ad + ^af &c. Sint jam arcus a B B c c l> 
&c. finguli %\ Erit 5 A b finus unius minuti, | a c fi- 
nus a' 4 A D finus 3' | a F finus 4 &c. Unde datis fi- 
nubus unius et duorum minutorum fintis bmnes reliqut 
fic facillime habentur. 

Picatur cofinus arcus unius minuti,, !)oc efl:, finus ar-^ 
cus 89 gr. 59 a. et fient fequentes analc^iae, r : 2 a : : 
fin a' : s i' + s 3'. Quare dabitur finus 3'. Item r : a a 
: : s, 3' : s. o! + s. 4'. quare dabitur s 4'. 

Item R i c(a : : s. 4' : s. 3' + s. 5'. quare habetur fi- 
nus 5'- 

R : a a : : s. 5' : s 4' + s 6' proinde dabitur s 6. At- 
que ita deihceps ad fingula quadrantis minuta dabuntur 
fihus. Et quoniam radius leu primus analogias termi- 
nus efl. unitas ; operationes per multiplicationem cou- 
traclam et fubdu6lionein faciUime expediuntur. 

Inventis finubus, ufque ad gradum fexagefimum. Re- 
liqui finus per folam additionem habentur (per Cor. 2i 
Prop. 6.). 

Dads finubus, tangentes el fecantes ex analo^is ki'- 
veniri pofiTunt, (in ng. Definitionum) ob sequiangula 
triangula ced cbq chi. 

SCHQ^ 
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SCHOLIUM. 

Idagnus ilh Geometra^ Jummufque Pbilofopbus Dominus 
Newtonus primus fertes in infinitum convergentes exbi^ * 
buity quibus ex datis arcubus, eorum finus compuiari 
foffint. Nam fi arcus dicaiur A et radius Jtt uniias, in^ 
venit ejus finum fore. , 

A» A* A^ . A* 

J^ w» ■■ . .. Jfm ■ ■ m^ I» ■■ ■ I < «f- ■ ^ . ■■ . ■ 

i.a.3 i.:2.3.4.5 i.a.3. 4.5.6.7 1.2.3.4.5.6*7.8.9 
(Sc* Cofinum autem ejfe 

1.2 i«2.3.4 1.2.3.4.5.0 1.2.3.4.5.6.7.8 

Ha feries initio quadrantis cum arcus A farvus efl ce^ 
ierrime convergimt. Nam in ferie pro finu^ fi A non 
fuperet decem minuta^ duo primt ^us terminifctL A — -^ 
A^ dant flnUm ad 15 Jigurarum loca^ fi arcus a non 
myor fit gradu^ tres primi exbibent finum ad totidem 
loca^ adeoque pro primis et ultimis quadrantis finubus 
ba feries funt admodumutiles : fed qu6 major Jtt arcus 
A^ eo ,pluribus opus -^fi terminis ut inveniatur finus in 
numef'» quifimi veri ad datumjigurarum locum. Tan^ 
. ^km autem lentiffime amvergunt Jeries am arass Jere 
tequalis efi radio. Cm rei ut remedium-adferatury ego 
flftas excogitavi Jeries Newtonianis Jimiles, in quibus 
fiMono arcum cujus finus quisritur ejfe fummam vel 
dtfferentiam duorum arcuum fciL ejfe A + z vel A -*- z : 
mtojque ijfe fittum et cofinum arcus a. JcU. fit s^finu^ 
arcus A et b gus eofinus. Sinus arcus A -f z per banc- 
Jeriem exprimetur 

bz a«* bz' az* . bz* ^^ 

1. a+ — ■- — ' +- + &c* 

i i«a 1.2.3 ^•^•3*4 i*2.3*4.5 

V,. > , az bi* fez' . bz* 

%. Efm cofinus b — H + ■ ' ■ — 

^ •' 1 1.2 1.2.3 i-^-3-4 

a z* b z* -, 

. »Cn 

1.2.3.4.5 1.2.3. 4.5 -^^ 
Similiter finus arcus h.^ z efi 

b z a z* b z* a z* b z* 

3. a — -; — + 



az* 



f*m 



1.2 1.2.3 ^«^-3-4 ^•^•^•^•S 



j ,2.3 .4.5 .6 
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Ei cofinus ejl 

, a z b z* a z' b z* a it^ •- 

4. b + + + tac. 

I i.a i.a.3 I-2.3.4 i.a.34.5 

^r(w A eji medius arithmeticus inter arcus A — z ^^ 
A + z. Differentia Jtnuttm funt 

bz az* bz' az* bz* az* 

^* I 1.2 1.2*3 ^•^•3-4 i-^-S^^^S I.2.3.4.5.S- 

^ b z . a z* b z* a z^ b z' . a z* 

6» — + + + — 

X 1.2 i.a«3 i.^*3.4 1.2.3.4.5 i.2.3.4.5«(> 

CW^ differentiarum differentia^feu difftrenha fecunda 

_, ,. aaz* 2az* 2az^ ^ 

7. Frodit — 1 7 cffc. . 

1.2 i«2.3.4 i.2.3.4.'5.6 

M z a ?\ z z z A^ 

1.2 1*2.3.4 I.2.3.4.5.6 

J)ua feries aqualis efl duplo jinus arcus medu duQo in "^ 
num verfum arcus z et celemme convergit. Adeo utfi 
zjit minutum primum^ terminus feriei primus dat dijfe^ 
rentiam fecunaam ad i^ Jiguratum loca ; fcctmdus aU" 
iem terminus ad 25 loca* 

Hinc datis finubus duorum quorumvis arcuum inier- 
vallo minuti di/lantiumj facih admodum operatione in- 
veniri po/ftnt finus reliquorum omnium arcuum qui Junl 
' in eailem progrejfione. 

In Jerie prima et Jecunda Ji arctis A Jit = o, erii 
a^o,et\} ejus cofinusjit radiusjeu I. et bine defltuHit 
ierminis ubi ejl a, et pro b pojito i, f^^ deveniunt 
Newtoniana. In ferie tertia et quarta^R A fit 90 gr. 
Jiet b = o ^/ a = I9 unde quoque deJlruSis, termtnis 
ubi efl b, et pro d^pojito 1, ruifus frodibuntferies New^ 
foniana. 

Omnes ha feries ex Newtonianis facile jtuunt fer 
frop. V. bujus. 



PROP. 
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PR,OP. XI. 

In triangulo re&angulo, fi hypotenufa fit radius, latcra 
Junt finus angulorum oppofitorum ; fi vero crus alteri^m 
Jiat radiuSj crus reliquum efi tangens anguli oppofitiy et 
hypotenuja efi anguli J^cans, 

• Manifeftum eft c B eflb fin.um 6^i;cu9 c d, ejufque co- 
finuni efle a b^ fed {frcus c d eft menfura anguli a, et 
complementum menfurae anguli c. PrsBter,ea in fecun- 
da figura pofito a b raidio, eft b c, tangens et a c fe- 
cans arcus b d, qui eft menfura anguli a, et fimyiter 
iu eadem figura pofito b ,c radi,Q^ eft p ^ .t^gen^ ^t a c 
fecans arcus 3 b vel anguli c. Q, E. h. 

Eft igitur, ut ac fecunduip datam quamvls i;ue»fu- 
ram sepimat^ ad b.c in eadem menfura aeftimatam, ita 
erit lOQooooo nmnerus partium in auas dividi fupppr 
nitur radius, ad numerum qui exprimit iu iifdem partl- 
bus jQngitudinerj? ^qua^u h^o^t finus anguli a^ hoc e;ft, 

Erit A c : 3 c : : R :.S. A 
Simili r^tione erit a c : b a : : 11 :.s. g 

Item A B : B c : : R : pr. A 
Et 3.C : b A : : R : T. c 
In his itaque proportiQnaJibus.fi daatur tres quaelibet^ 
pgr i^egulam trium luyenj^tnr quarta. 

PROP, XII. 

Tri^nguH plani latera funt utfinus anguiorum oppo^ 

fitorum, 

Trianguli circulo infcripti latei^a perpendicularibus 
radiis bifecentur. Et erunt femilatera finus angulorum 
ad peripheriam. Eft enim angulus b d c ad centrum 
duplex anguli b a c ad peripheriam (per 20. El. III.) 
cujus itaque dimidium fc. b de ?equale eft b a c, at- 
que ejus finu3 eft b e. Eadem ratione erit b f finus 
anguh B c A. Et a G erit finus anguli a b c. 

In trianguloreftangulo eftBD = |BC=: radiQ. (per 
31. El. III.) fed radius eft finus anguli re£li, unde § b c 
eft finus anguli a. 

In triangulo amblygonio, doSis b l c l, erit apgu- 
lus ,L gomplementum angvJi a ^d duos re^os (per 2z. 

b E1. III.) 
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El. III.) ac proinde idem erit utriufque anguli finus* 
£ft autem bde (cujus finus eft be) = angulo l. (^uare 
erit et B K iinus anguli b a c. Sunt itaque in omni trir 
angulo femifles laterum finus an^ulorum oppofitorum, 
manifedum autem eft latera efle mter fe ut ipforum fe- 
miffes. Q. E. D. 

PROP. XIII. 

In iriangulo plano/umma crurum^ dtfferentia crurum, tan^- 
gens femifumnue angulorum ad hafim^ et tangens femi* 
differentus eorundem funt proportionales. 

Sit triangulum a b c cujus crura a b b c et bafis a c. 
producatur a b ad h ut fit b h = b b. Erit ah fumma 
crurum ; fiat b i = b A, et erit x h differentia crurum. 
Item eft h b c angulus = angulis a + a c b (per ^a. 
El. I.) cujus itaque dimidium e b c = femilummae 
angulorum a et a c b, ejufque tangens (pofito radio 
s± E b) efl E q. Ducatur b d ad a c parallela, fiatque 
HF = CD. £tobHB = CB crit (per 4. El. I.) an- 

gUluS HBF = CBD = BCA. (pcr 29. El. l.) Eft 

etiam angulus h b d = angulo a. unde erit f b d dif- 
ferentia angulorum a et a ,c b : et £ b d eorum femi- 
differentia, cujus tangens eft e d. Per i ducatur i o 
parallela ad a c vel b d, et fiet (per %, El. VI.) a b ^ 
B I : : c D : D o. At eft A b = b i, unde erit et c d 
= D o. At eft c D = H p, undc h f = d o et proinde 
HG = DF et fHO = ^DF=DE. Et quia trian- 
gula A H c I H o funt aequiangula, erit a h : i h : : 
hc:ho::|hc:|ho::ec:£D. Hoc eft, erit 
A H fumma crurum ad i h differentiam crurum^ ut £ c 
tangens femiffis fummse angulorum ad bafim, ad e d 
tangentem femifilis difFerentiss eoruudem. Q. E. D. 

PROP. XIV. 

In friangulo plano, bqfis, fumma laterum, differentia la^ 
terum, dijfferentia fegmentorum bafis funt proportio^ 
nales. 

Trianguli b c d bafis efto d c, centro B radio b c 
defcribatur circulus, et producatur d b in o, ex pun£to 
B in bafin cadat perpendicularis b e, erit d o = d b + 

B c 
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B c = fummas laterum, et d h = diiFerentias laterum, 
et ibgmenta baiis funt d b c £ quorum difierentia eft 
D F. Quoniam (per Cor. Prop. xxxvi. £1. III.) re£ian- 
gulum fub D c D F a&quale eft reSanguIo fub d G d H^ 
erit (per 16. El. VI.) dc:dg::dh:df. 



1«. 



PROBLEMA. 



Datis duarum quarumvu quantitatum fumma ^ diffi^ 
renna^ ipfas quantitates invenire* 

D E B 

A| 1 1 1 IC 

Si ad femifummam addatur femidifFerentia, ag^^a->: 
tum erit aequale majori ; fi autem a femifumma lubdu- 
catur femidifferentia, refiduum erit squale minori. Sint 
enim a^b b c duae quantitates ; et capiatur A d = b c. 
Fiet D b difierentia. Quarum fumma eft a c, quse bi- 
feda in £ dat a £ vel e c femifummam et d £ vel e b 
femidifTerentiam. Porro eftAB:^AB + £B= femi- 
fummae + femidiflferentia^ etBCssCE — £B = femi- 
fumms — femidiiTerentia. 



IN quovis trian^ulo plano datis duobus anguUs^. da- 
iur tertius qui eft fummse duorum reliquorum comple- 
mentum ad duos re£tos. 

In triangulo autem re£tangulo dato alterutro angulo 
acuto^ datur reliquus, qui eft dati complementum ad 
redum. 

Datis autem duobus trianguli redanguli lateribus^ 
ut inveniatur reli^uum non opus eft canoue^ fed perfi* 
,eitur ope Prop. pnmse hujus. 



^ % Trianguli 
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TrtMguU re^anguli /(jlidimes Trigonomeiffic4e Jisnt , 

qudB Jequunh^-. 



A B B C 



DatTs.^ "Gluaer. 



A B A C 

crure et 
hjrpoten. 



A B i^t A 

crute et 
^ngulo. 



A,b et c 
ctiire-et^^ 
aqgulb. 



Angu- 
li. . 



Angu- 
li. 



fi c 

(irus al- 
terum. 



A C 

tfypo- \ 
tenufa.' 



Fiat. 



■^-■^■p"»^~"«." 



A B : B c : : R. : T. anguli A, cu- 
ju8 complementuineft angulus c« 



*^— ■>— 1 . 1 I > 



yftH ' y 



A c : A B : : R. : s. c, cujus com- 
plemenkim eft angulus a. 



R. : T. A : liA R i B t;. 



«»-»■ 



O . C> • XV . • . A ij • A V^ . 



-•^ 



V . 



In trianguIU Qhl^qtianguUs, 



i 



. «i^ ■ r 1 I ^ «^^■^»<»—>» 



"1 •tJ .il j » . 1 ' 



®atfs. 



A, B, C^ 

et AB aa«- 

guiisiBt 1 

latere. 



A, B, C, 

omnibus 
angulis. 



Cluser. 



B c et 
A'C la- 
tem. 



A B, 

A c, 

Bcom- 
nia la- 
tera. 



Fidt. 



1^**— >*^» < » ■ ' ) I » 



s. c : s. A : : A B : B c. Item s. 
c :'$. 6 :• : ^ <B : ia c;; datis duo* 
bi}8 angulis datur itenius, unde 
caius oamdantur duo languli et 
latus ; reliqua quaerantur, reoidit 
in hunc cafum. 



s. c : s. A : : A B : B c. £t s. c : 
s. B : : A B : A c. Unde datis an- 
gulis invenire licet proportiones 
laterum, at non ipfa latera, nifi 
ipforum unum prius innotefcat. 

A B : B c> 
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3 
4 

5 


Datis. 


Quaer. 


Fiat. 


A B : B c, 
et c duo- 
bus late- 
ribus et 
angulo 
uni oppo- 
fito. 


A et B 
anguli. 


A B : B c : s. c : s. A^ qui proinde 
inveniatur. Sed quia idem eft fi- 
nus anguli et ejus compknieQtr 
^ duos re^tpsj praenofcenda^ eft 
ahguli A fpecies. 


A B^ B C, 

et B late- 

ribus 

duobuset 

angulo 

interjec- 

to. 


Anguli 
A etc. 


A4- c 

bc-4-ab:bc-*-ab:: t. 

A — C 

: T. unde datur difTeren- 

2 

tia angulorum A et c, quorum 
fumma quoque eft nota ; et pro- 
inde per Problema i>oJl Trop. xiv. 
dabuntur ipfi anguli. 


A B, B C, 

A c om- 
nibus la- 
teribus. 


Angu- 
li. 


Demiflb a vertice in bafim per- 
pendiculo, quaerantur fegmenta 
bafis per FVop. xiv. Fiat fcil. b c 
:AC-fAa::AC — ab:dc — 
D B, et ex hac analogia dabuntur 
b D. D c. et proinde per refolu- 
tionem triangulorum re£tangulo- 
rum A B D a D c dabuntur an- 
guli. 
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TRIGO- 



TRIGONOMETRIiE 



SPH^ERIC^ 



ELEMENTA. 



DEFINITIONES. 



Definitio I. 

I 

SPHiERiE poli funt duo punda In fuperficie fphse- 
rica, quae funt axis extrema. 

II. 
Polus circuli in fpbaera eft pondum in fuperficie 
fphaeraey a quo omnes recise line» ad circuli circumfe- 
rentiam tendentes^ funt inter fe aequales. 

IIL 

Circulus in fpbaera maximus eft, cujus planum tranfit 
per fphaerae centrum^ et cujus centrum idem eft cum 
centro fphaerae, 

IV. 

Triangulum fphaericum eft figura comprehenfa fub 
arcubus trium maximorum in fphaera circmorum. 

V. 

Angulus fphaericus eft is qui in fuperficie fphaerica 
continetur fub duobus arcubus maximorum circulo- 
rum; qui aequalis eft inclinationi plancmim iftorun^ 
circulorum. 

B 4 PROP 
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PROP. 1. 

Circuli maximi A c b av b -fe bifariam fecant. 

Cum ejqim drcul^ h^bent idem. centrum, communis 
eorum fe^lJo erlt titrifcifqud circtili diahietel, quae eos 
bifariam fecabit. 

Cor. Hinc in fuperficie fphaerae, duo maximorum 
circulorum arcus feriiicircuHs mitiores, fpatium non 
comprehendunt, non enim poffunt, nifi in duobus punc- 
tis femicirculo oppofitis^ fibi invicem occurrere. 

PROP. II. 

Si a polo c circuU cujufvls A f b , ducatur ad ejus cen^ 
trum reBa c D, ea ad planum ijlius circuli perpendicu' 
laris erit. 

In circulo A f b dacantur diametri quaevis e f o h ; 
et quoniam in triangulifi,ei> f c d e, funt c d d f ae- 

Juales c D D E, et bafis c f aequalis bafi c e (per 
>ef. a.) erit (per 8, El. I.) angulus c d f = angulo 
c D E ; ac proinde uterque reSus erit, fimiliter demon- 
ftfabjturj anguios c d o c p h efle red^os; unde (per 4. 
El. Xi.) erit, c d perpendicularis afd planum circuli 
A fe. Q. E. D. 

fhr. i. Circoltis tnaxiTTius diftat a palofuo intervallo 
qnadniritis ; nam ob angulos c d o c d p reftos, erunt 
ipforum menfursfe, fc. arcus c o c p qtrAdrinte*; 

Cor. 1, Circuli maximi J)er polum alterius circuU 
tranCeuntes cum ipf<5 faciuilt angulos i^ctos ; et vicif- 
firo, fi cum aitero circulo faciunt angulos redos; tranf- 
ibunt per polum alterius iftius circuli; jiam per reftam 
DC eos tranfire necefle eft. 

PROP. III. 

Si polo A defcrihatur maxijnus circulus E c F, .arcus C f 
tfiferceptUs iilter a c kty e/i menfiira an^uri c a F vel 

¥^er Oirot.h. prfecie^emis, funt dfcus AC kt qua- 
drantes, ac proinde anguli a dc a d f funttedti, quare 
(per Defin. 6. EI. XI.) angulus c d f (cujus menfura 

eft 



eft arcus c p) aequalis eft nidinationi planorum A c B 
A F B, aequalis quoque angulo fphaerico c A F vel c B F, 
g. £. £>. 

Cbr. 1 . Si arcus A c A f fun£ quadrantes, erit a po- 
lad tifcuK per f)tih6la c et f tranfeuntis, eft enim A i> 
ad planum f d c nornialis^ (per 4. £1. XI.) 

Cor. 3. Anguli ad Vcrticem funt sequaies^ uterque 
enim eft aequaiis inclinationi circulorum. Itera anguli 
qui funt deinceps fuiit aequales duobus reftis. 

PROP. IV. 

Tfiangula erunt aqualia et congrtta, Ji duo laieta habeani 
duobus lateribus aqualia^ et angulos aqualibus laieribus 
comprebenjos etiam aquales, 

PROP. V. 

Item triangula erunt tequalta et congrua^ Ji latus cum an^ 
gulis aajaceniibus in uho triangulojit tequale lateri cum 
angulis adjacentibus in altero triangulo, 

PROP. VI. 
Triangula aquilatera funt etiam aquiangula. 

PROP. VII. 

In triangulis IJoJcelibnSy angnli ad bafim Junt aquaUs* 

PROP. VIII. 

Si anguli ad hafim fuerint aqicales, erii trianguhtm 

I/bfceles. 

Eodem modo d«iriotiftrantur quinque propofitidnes 
praecedentes ut in triangulis planis. ^ 

PROP. IX. 

Qu/eVibet iuo iHa'7iguli tateira reliquo fiirit majora. 

Nam arcus clrculi maximi, inter ^iio quaelibet in fu- 
perlicie fphaerae punfta, eft via breWffima. 

PROP, 
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PROP. X. 

QuoJlihet trianguli latus minus e/t femicirculo. 

Producantur trianguli A B c latera a c a b, donec 
conveniunt in d, erit arcus A c D femicirculus^ qui ma.^ 
jor eft quam a c. 

PROP. XI. 

Trianguli latera funt circulo minora. 

Eft enini d b 4- d c major quam b c, (per Prop. ix.) 
et utrinque addendo b A + A c, erit d b a + d c a, 
hoc eft, circulus major quam ab+bc + ac, qui 
funt tria latera trianguli a b c. 

PROP. XII. 

In trianguh a b Cymajor angulus A majori lateri 

fubtenditur, 

Fiat angulus b a d = angulo b, et erit a d = b d 
(pet viii. hujus) unde b d c = D a + d c, et hi arcus 
majores funt quam a c, eft itaque latus b c, quod fub- 
tendit angulum b a c, majus quam a c, quod fubten- 
dit angulum b. 

PROP. XIII. 

In quolihet triangulo A b c, fifumma crurum A B BC Jit 
majoraqualis vel minor femicirculo ; intemus an^Jus 
ad hafim A c erit major aqualis aut minor extemo et 
oppa/ito B c D, ideoque fumma augulorum A et A c B 
major erit, aut aqualis^ aut minor auohus reSlis. 

Vide fig. Prop* lO. 

Sit prtmo a b + b c = femicirculo = A d, erit b 6 
=s B D ; et anguli b c D et d »quales, (per viii. huju&) 
unde et angulus b c d erit = angulo a. 

Sit fecundo a b + b c raajores quam A B D, erit B c 
major quam b d ; unde et angulus d, hoc eft angulus 
A^ major erit angulo b c d (per xii. hujus.) Similiter 
Qftencletur, fi a b + b c fint fimul minores femicirculo, 
fore angulum A minorem angulo b c d. £t quoniam 
anguli B c d et b c a funt = duobus reiStis ; fi angu- 

lus 
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itts A fit major B c d, erit a et b c a majores duobus 
reftis. Si A fit = B c d, erit a et b c a sequales duo* 
bus re&is. Si vero a fit minorauam b c d^ erunt A et 
B c A miaores duobus re£tis. Q. E, D. 

PROP. XIV. 

In quolibet trianmlo G H D, laterum polt, duBts circulh 
maximisy conjittuunt aliud triangulum x M N^ quodfup'-^ 
plementum ejl trianguli G H D, nempe latera N X X M 
et s M erunt fuppiemcnta ad femicirculos arcuum qui 
funt menfura anguhrum d, G, H. Quinetiam menfura 
angulorum m, x, n, erunt fupplementa ad femicirculos, 
laterum G H^ G d^ ^/ H d. , 

Polis Oy H, D, defcribantur maximi circuli x c A m, 
T M N o, X K B N.' £t quia G eft polus circuli x<: a m, 
erit G M = quadranti, (per Cor. i. Prop. ii.) et ob H 
polum circuli t m o, erit h m quoque quadrans; quaro 
(per Corol. i. Prop. iii.) erit m polus circuli g h. Si« 
militer quia d eft polus circuli x b n, et h polus circuli 
T M N9 erunt arcus d n h n quadrantes ; ac proinde 
(per Cor. i.Prop. iii.) n erit polus circuli h.d. £t ea* 
dem ratione, ob g x d x quadrantes^ erit ii polus cir- 
culi G D. Hifce praemiflis. 

' Quoniam eft n k = quadranti, (Cor. i. Prop. ii.) et 
X B = quadranti, erunt n k + x b, boc eft n x + K B 
= duobus quadrantibus feu femicirculo; adeoque eft 
NX fupplementum arcus k b feu menfurae anguli h do 
ad femicirculum. Similiter quia eft mc = quadranti, 
et X A = quadranti ; erunt m c + x A, hoc eft, x m -|- 
A c = duobus quadrantibus feu femicirculo^ et proinde 
X m eft fupplementum arcus a c, qui eft meniura an- 
guli H G D. Quinetiam, ob m o, n t quadrantes, erunt 
mo 4-nt = ot4-nm= femicirculo* Itaque eft 
N m fupplemeptum ad femicirculum arcus o t^ feu- 
menfurae anguli g h d. Q. £. JD. 

Praeterea quia d k h t funt quadrantes, erunt d k 
-f H T feu K t -f h p aequales duobus quadrantibus^ 
feu fcmicirculo. Eft ergo k t, feu menfura anguli 
X N M, fupplementum lateris h d ad femicirculum. Nec 
diffimili methodo ofiendetur o c menfuram anguli x m n 

elTc 
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cfle fupplementum lateris g h. £t b a menfuram ait- 
guli X efie fuppiementcim lateris G d. Q. E, D, 

* PROP. XV. 

Triangula aquiangula funt etiam aquilatera. 

Nam eorum fupplementa funt aequilatera, (per xiv* 
hujus) ergo et aequiangula^ quare et ipfa funt aequila- 
tera, per Prop. xiv. paftem fecundam. 

PROP. xvr. 

TrianguU tres anguli funt majores dmbtts reSHs, et 

minores fex reStis. 

Vide jig. Prop. 14. 

Nam tres menfurae angulorum g, h, », una cum tri- 
bu» lateribus trtan^uli x n m faciunt tres femieircuJos^ 
(per xiv. hujus) fed tria latera trianguH x n m minora 
lunt duobus femicircuHs, (per xi. hujus) quare tres 
menfursB angulorum o h d majores funt femicirculo, et 
proinde anguli o H d majores erunt duobus re6tis. 

Propofitionis fecunda pars patet, nam in quolibet tri- 
angulo, externi et ititerni angtili iimul tantum faciunt 
fex red:os, unde interni funt minores quam fex re£li. 

PROP. XVII. 

Si a punBo R quod circuli A f b e polus non ejl^ in cir^ 
cumferentiam cadant arcus maximorum circulorum r a 
R B R G R V, maximus ^ r A, qui fer ejus polum c 
incedit^ reliquus vero minimus^ caterLprout a maximo 
recedunt minores funty faciuntque cum 0tore circulo A F b 
angulum obtufum ex parte maximi arcus^ 

Vtde Jig. Prop. l. 

Quia c eft polus circuli A f b, erunt c d et huic pa- 
rallela r s perpendiculares ad planum A f b ; dufiis 
autem s a s g s v; erit (per 7. El. III.) s a major 
quain s g, et s o major quam s v. Unde in triangiilis ' 
reSiangulis planis rsa rsg rsv, erunt r s q + 
s a q, feu R A q msgora q^am r s q 4- s a q feu R G q, 
et proinde r a miyor erit r o; et arcus r a major arcu 
A 6« Similiter erunt r s q -f s o q, feu r g q majora 

quam 
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quam r s q + s v q feu r v q j et proinde r o major 
R v^ et arcus r g major arcu r v. 

2,do, Eft angulus rga major angulo cga qui re£tuf 
eft, (per Corol. Prop. iii.) Et angulusR v A major an- 
gulo c V A qui quoque redus eft, quare anguli r G a 
RVAfuot obtuii. 

PROP. XVIIL 

tn trian^lo reSianguio ad A, crura angulum reShtm con» 
tinmtta funt ejztfdem affe3ioms cum angulis oppofitiSf 
boc ejly Ji crum Jint tnajora aut minora quadfantibus^ 
cnguli dlis oppoJiU erunt majores aut minQr.es reUis an^ 
gulis» 

Fide^g. Prop. J« 

Nam ii A c (it quadrans, c euit polus cirouU A p 9» 
et angidi a g c vd a v c ertxnt re<£ti. Si crus A R (k 
naajus quadrante, erit ansulus A g r majorre&o (per 
Kvii« bujus.) Si crus fitvmmusquadraiite ut a x, angu* 
ius A<6 X erit minor re£io. 

PROP. XIX. 

Si duo orura trianguli ,re3anguli (et confequenter anguU} 
Jint gufdem ckffi^ioms^ id ejl^ utrumque vel majus yel 
minus guadrante^ i^potenufa erit minor quadrante. 

. , Videjig. Prop. I. 

In triangulo a r v vel b r v, fit f polus cruris a r, 
et erit r f quadi^ans^ qui major efl quam R V (per xvii. 
hujus.) 

PROP. XX. 

Si fint diverfa offeQionis^ bypotenufa erit major 

quadrante. 

Nam in triangulo a R G, eft r g major quam r f qui 
efl quadrans. 



PROP, 
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PROP. XXL 

Si bytotenuja Jit major vel minor quadrante, crura an^ 
guli re&tf ideoque et anguli oppojili funt ejufdem aut 
diverfa affeBionis. 

Haec propoiitio eft priorum cpnverfa; et facile ex 
iifdem fecjuitur. 

PROP- XXIL 

In qmvis triangulo AB c^ Ji anguli b et c ad bafimfunt 
ejufdem qffeSionisy perpmdicularis A P cadet intra tri^ 
angulum ; Ji Jint diverfa affe^ionis, perpendicularis ca» 
det exlra triangulum» 

In primo cafu fi perpendicularis non cadat intra, ca- 
itet extra triangulum» (ut in fig. ^.) Tum in triangulo 
A B p^ eft A p ejiiidem afFedionis cum an^ulo b ; et (i* 
militer in triangulo a c p^ eft a p ejufdem affe£doni8 
cum angulo a c p ; ergo cum a b c et a c p funt ejuf- 
dem affe£lionis, erunt anguli a b c et A c b diverfae af- 
fe&ionis; quod eft contra hypothefim. 

In 2do caJfu, fi perpendicularis non cadat extra, cadet 
intra, (ut in fig. i.) £t in triangulo ab p, eft angulus b 
ejufdem affeftionis cum crure a p, et fimiliter in trian- 
gulo A c p eft apgulus c ejufdem affeftionis cum A p, 
unde anguli b et c fimt ejufdem affe&ionis^ quod eft 
contra hypothefim. 

PROP. XXIII. 

In triangulis B A C B H E reStangulis ad Attu,Ji idem 

Juerit angulus acutus B ad bafim B A vel B u, Jinus 

bjypotcnujarum erunt Jinubus arcuun^ perpendiculartum 

proportionales. 

Nam re£l£e cd ef perpendiculariter infiftentes ei- 
dem plano funt parallelaB. Item f r d p radio o b 
perpendiculares, lunt quoque parallelas ; unde et plana 
triangulorum e f r c d p funt parallela (per 15. £1. XL) 
Quare et c p e r horum planprum communes fe&iones 
cum plano per b e c o tranfeunte parallelse erunt (per 
16. £1. XL) Triangula igitur c d p e f r sequiangula 

erunt. 
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CTunt. Quare c p finus hypotenuf^ B c efl ad c d fi- 
num arcus perpendicularis c a ; ut e k finus hypote- 
nufae b £ eu; ad £ f finum arcus perpendicularis b h« 
Q. E. D. 

PROP. XXIV. 

lifi^m foJittSy A a H K finus hajium^ tangentilus i A Ch 
arcuilm perpendiculariumj Junt proportionales. 

Nam fimiliter ut in praecedente propofitione, oflen- 
detur triangula a a i k h o efie asquiangula ; unde 
a A : A I : : K H : H G« 

PROP. XXV. 

In triangulo A b c re&angulo ad a. Ui cojinus anguli B 
exi/lentis ad bajim B A adjinum anguli verticalis A c B 
ita coftnus arcus perpendicularis ad radium. 

Praparatio. Producantur latera b a b c c A ita ut 
BBBFCiCH fint quadrantes, polis b et c ducantur 
circuli maximi ef dg ihg. et erunt anguli ad e, 
F, i et H refti. Quare d eft polus b a e (per Cor. 2. 
Prop. ii. hujus) et g polus i p c b, erit etiam a e = 
complemento arcus b a. Item f e menfura anguli b 
= G D, et D F eorum complementum. Erit quoque b c 
= F I = menfurse anguli g, et c f eorum complemen- 
tum. Item eft c a = h d, et d c utriufque comple- 
mentum. Hifce pr^mifiSs, in triangulis h i c d c p 
reSangulis ad i et f et habentibus eundem angulum 
c acutum, ob b a minorem quadran\e, erit s.dp: 
s.H I : : s.D c : s.H c id eft, cofinus anguli b eft ad 
finum anguli verticalis b c a ut cofinus c a ad radium. 
Q. E. D. 

PROP. XXVI. 
Cofnus hafts : cofin. hypotenufa : : b : cof perpendicularis^. 

Nam in trianffulis aed c p d reftangulis ad e et p; 
habentibus eundem angulum d acutum : ob a e qua- 
drante minorem, eft s.e a : s.c f : : s.d a : s.d c. 

Q. E. D. 



PROP. 
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PROP. XXVIL 

B.iafeps : .R : : T.perpendicularis : T.anguli ad haftm. 

Nam in triangiilis b A c b e f re£langulis ad a et e 
et habentibus eundem anguIun^.B acutum, ob a c 
minorem quadrante, s.b a : s.b e : : t.ac : t.e f. 

g. £• i>. 

PROP. xxvm. 

^f (mg^i' verticalis ; n. : : T . perpendicularis i T. by- 

potenufte, 

In triangulis g i f g h d re.aangulis ad i et h, et 
habentibus eundem angulum g acutum, ob h d mino- 
x^m H c fevr (ju^drante, eft s.G h : ^.g i : : t.h d s 
t,i F». 

PROP. XXIX. 

^.ijfpofemf^ : R.: : s.perpendicularis : s.anguli ad 

bctfxm. 

In tfiangulis praecedentibus/eft s. i f : s. g f : : s. h d 
: s.^g d. 

PROP. XXX. 

Badius i.cof. impotienuf^p :,: T.auguli fuerticaUs : coi. 

ansulicdba^. 

iln ttiatigulis h i c d f c reftangulis ad i et f, et 
habentibus eundem angulum c acutum, ob 6 f mino- 
rem quadrante, eft s.c i : s.c f : : t.h i : t.d f. hoc 
eft, R. : Gof. b c : : tang. c : cot.anguli b. 

Propofitiones fex praecedentes ad omnes cafus trian- 
gulorum reclangulorum refolvendps fufficiunt, fequun- 
tur illi numero fedecim cum fuis analogiis ex hilce 
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R. : oof. B A : : c6f. a c : cof. 
B c. Si B a a c fuerint ejuf- 
dem afledionis nec quadran- 
teS| erit b c minor quadran- 
te; fi divcrfa, crit b c qua- 
drante major. 
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A c lcof. B A 1 R.: : cof.B c : cof.jper t6 
c A. Si B c fit major aut mi-|et 21. 
nor quadrante^ B a et c a e- 
runt ejtifdem aut diverf» af» 
fedionis, fed datur b a ejttf- 
que fpecies, ^go* 
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T.B c : R. : : t.o A : cof. c. Si 
B c fuerit major aut minor 
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t. c : R. : : cot. b : cof. b c. 
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prout B c fuerit minor aut 21 • 
major quadrante; anguli c 
et B erunt ejufdem aut di- 
verfse afie^tionis^ fed datur 
fpecies anguli c, quare da- 
bitur fpecies anguli b. | 



per a^i 



per^o, 
19^ 20. 



D^ 



ELBltfBNTA. $S 



De Refolutione Triangularum Re&angulo* 
rum SpJicericorum, per quinque partes cir^ 
culares. 

X ERPENSIS analogiis, quibus triangula iphserica reft- 
angiila folvuntur, Dominus Neperus, nobilis ille Lo- 
garithmorum Inventor, duas excogitavit regulas me- 
xnoria facile retinendas, quarum ope omnes fedecim ca- 
fus refolvi poffunt ; nam cum in nifce triangulis, prae- 
ter angulum reftum, fint tria latera et dao anguli^ la- 
tera angulum reftum comprebendentia^ hypotenufse 
autem et reliquorum angulorum complementa, vocavit 
Neperus partes drculares. Et cum datae funt duae quse- 
libet partes, et quaeritur tertia, harum trium una^ qu* 
dicitur pars media^ vel adjacet duobus reliquis partibuS| 
quae itaque vocantur extrema adjacentes j vel neutri ad- 
jacet, in quo cafu, dicuntur exttenue oppojitte^ fic fl 
complementum anguli b ponatur pars media, crus a b 
ct complementum nypotenufae b c funt partes extremae \>j 
adjacentes ; at complementum anguli c, et latus a c 
funt extremae oppofitae. Item poiito complemento hy- 
potenufae B c parte media^ complementa angulorum b 
et c fuot extremae adjacentes ; et A b a c crura funt 
extremae oppoiitae. Sic etiam pofito crure A b parte me- 
dia^ compleiiientum anguli b, et a c funt extremae ad- 
jacentes; nam angulus re£lus a non intercipit adjacen- 
tiam, quia non eft pars circularis. At eidem parti me- 
diae complementum anguli c et complementum hypo- 
potenufae £ c funt extremae oppofitae. Hifce praemifiSs. 

* « 

BEGULA PRIMA. 

In irtangulo reSangulo /pbarico, reBahgulum fub radio 
* et Jirm partis medits^ aquale ejl re&angulo fub tangen^ 
tibus partium adjacentium* 
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REGULA SECUNDA. 

Re&angultm fub radio et Jinu partis mediie^ atpmle ffl 
re&angtdo fuh cojhiubus fartium oppofitarum. 

Utriufqne regul» tres funt cafus. tiam pors tnedia 
vel poteft effe eomplementuin anguli b vel c, vel com- 
plementum hjrpotenuf» b c; vel denique unum ex cru- 
ribufi, fcil. a b vel a c. 

Cafiss I, Sit complemeiitum anguli c pars media ; et 
, erunt a c et complementum bypotenufae b c extremae 
adjacentes. Per Prop. xxviii. Eft ut cofinus angoU ver«^ 
ticalis c ad radium, ha tangena c a ad tangentem hy- 
potenuf» B c. Permutando erit cof, c : t.c a : : ii. : t« 
B c. Sedxit notum eft, k. : t. b c : : coti b c : e. quaxQ 
cof. c: T.AC: :cot.Bc: R.j unde r, X cof.c ap t.ac 
X cot. B c. 

JStdem complemento anguli c partl mediae, extremas 
oppofit» funt complementum anguli b et a b> et (per 
Prpp. XXV.) cofinus anguli c eft ad finum anguli c d f 
Ut cofinus o F ad radium^ eft vero finua c p f » a» a b 
st cof. b a, et cof. D F ss s. £ F ss $. ang. b* Unde erit 
cof. c : cof. b A ; : a. B : E* et a. x cof. c =s cof. b a 
X s.b^ hoc eft, radius dudua In finum partia mediie, 
sequatur re£tangulo fub cofinubus cxtremarum oppofi-% 
tarum. 

Cajiu 11. Sit complementum bypotenuf« B c pars 
mcdiBi et complcmeata angulorum b- et c erunl extre- 
m« adjaccmtes. In triangulo d c f (per Prop, kxvii.) 
eft s.G F t B. 3 : T.D f: t.c; unde p^rmutando s.C f 3 
T. o F : : (a. : T. o : :) cot. c : r. £(l autem s. c f » 
cof. B c et T. D F sa cot. B. qusre eft r. X cof. B c a» 
CQt. c X cot. R. Hoc efi, radius du£tus in finum partiV 
niediae aequatur produ£to ex tangentibus partium adja- 
4?entium extremarum. 

Eidem parti medise, fcik complemento b c, adfunt 
extrem» oppofite a b a c» et (per Prof>. xxvi.) eft cof. 
£ A icof.B c : : E. : cof. a c. Quare erit b. x cof.B c 
= cof. B A x cof. A c. 

Cafus 3. Sit denique a b pars media, et erunt com- 
plementum anguli b et a c extrem» adjacentes, (et per 

Prop. 
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Prop. XXVII.) s*ab:ii. :;t.ca:tb; «nde erit s. a b 
: T.c A : : (r. : T.B : :) cot.B : R. adeoque erit R x s. 

AB e3i T.C A X COt. B. 

Praeterea parti medii& a b, Gomplementum b c, et 
compleTnentttm anguli c funt extremae of^fitae ; et in 
trtangulo o H i> (per Prop. xxv.) eft cof.p ; a.n g h : :. 
cof, o H : B. Eft vero cof. d ^ cof. A £ :::= s. a b, et S. G 
= s. I p 5= s. B c. Item eft cof. g » ac s.h i s s. c ; 
quare erit s. a b : s. b c : : s. c : r. £t hinc r x s. a b 
ss S.BC X s.c. ' 

Itaque in omni cafu, re6langulum fub radio et finu 
partis paedias sequale erit tam re£tangulo fub cofinubuff 
extremarum oppofitarum,quam re6tangulo fub tangen-» 
tibus extremarum adjacentinm. £t proinde fi aequa- 
tiones illae refolvantur in analogias (per i6. £Iem. VI.) 
ope regulse j^roportianisy pertes ignotae innotefcent. £t 
fi pars quaenta nt media, primus analo^ise tc^rminu» eri^ 
radiu9, fecumtum et tertium occnpant locum tangentes 
vel cofinus partium extremarum. Si vero qusratur ex- 
tremarum una^ analogia incipi debet cum altera, atque 
radius finufque partis mediae^ in mediis ponantur locis^ 
ut quartum teneat pars quasfita. 

IN triangulis fphaericis obliquangulis B c d, demiflo 
arcu perpendiculari a c, abanffulo c in bafim b d, (pro*-' 
du£tam fi opus fuerity) ut duo fiant triangula b a e 
D a c, redlangula ; eorum ope refolvi poflunt plerique 
cafus triangulorum obliquangulorum. 

PROP. XXXI. 

Cbfinus anguhrum B et x> ad hajim b d, Jimihus angulo» 
rum veriicathm B c A D c A /unl proj>ortionales» 

Nam cof. ang. b : s. b c a : : (cof.c A : r. : :) cof.D : 
s. D c A (per 2j. hujus.) 

PROP. XXXII. 

Cofinus laierum b c d cfuni proporiwnales Cofinuhus 

bafium B A D A . 

£ft enim cof. b c : coT. b a : : (cof. c a : B. ^ :) cnoSk 

P c ; cof. D A. (per 26. hujus.) 

PROP. 
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PROP. XXXIII. . y 

Sintis bqfium B A d A^ funt in redprf>ca froportimt fatt" 
gentium angulorum b et D ad hajim s D. 

' Quia per 37. hujus eft, s.b a : r. : : t. a c : T.an- 
guli B. Item per eandem, inverfe r. : s.d a : : T.ang. 
D : T. A c. Erit ex sequo in perturbata ratione (per 23. 
El, V.) s.B A : s.DA : ; T.ang. d : x.ang. b. 

PROP. XXXIV. 

Tangentes laterum B c D c funt in reciproca proportione^ 
cojtnuum angulorum verticaltum b c A, D c A* 

Quia per :i8. bujus permutando, Eft 
^ T.BC: R. : : T.c A : cof. bc A^ 

ct per eandem r. : cof. d c a : t.dc: t.ca, 

quare ex aequo in perturbata ratione eft 

t.b c : cof.DCA : :t.dc :cof.B c A. 

PROP. XXXV. 

Sinus laterum B x: d c Jinuhus angulorum oppofitorum B 

et D funt proportionales, 
Quia per 29. hujus s.b c : r. : : s.c a : s.ang.B, 
et per eandem inverfeR. : svd c : : s.ang. d : s.c A^ 
erit ex sequo in perturbata radone s* b c : s. d c :.: s. D 
:s*B. 

PROP. XXXVI. 

•■ ^ 

,^In triangulo quovis fpharico abc, cpxae vel f m 

X A E, rehangutum fub Jinuhus crurum B c b A efi ad 

radii guadratum,, ut i h feu i A — L A dtfferentia' Jt-*. 

nuum verjhrum hajts A c, et differentUB crurum A M^ ad 

V .'. .'>>'-. GinJinumverfumanguliB^ 

Polo b defcribatur circulus maximus p N ; fintque 
B p B N quadrantes ; et p n eft menfura an^uli b ; eo- 
dem polo b per c defcribatur circulus mmor c f m ; 
' horum circulorum plana reSa erunt plano.B o n^ (per 
a,. hujus) et p o c h perpendiculares in idem planum^ 
cadent in communes fedliones o n f m puta in g et.H. 
Ducatur h i perpendicularis ad a o/et planum per c h 
H I perpendiculare erit plano a o b, unde A i ^rpen- 
; dicularis 
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dicularis ad h i, erit perpendicularis ad re6lain c i, (per 
Def. 4. £1. XI.) eft itaque a i (inus verfus arcus a c, 
et A h finus verfus arcus am = bm — ba = cb — 
fi A. Triangula Ifofcelia c f m p 6 n funt aequiangula 
ob M F N o, item c f p o parallelas, (per 16. EI. aI.) 
auare demiilis perpendiculis c h p g in latera f m o n^ 
nmiliter divifa erunt triangula ; et erit f m : o n : : m H 
: G N. Itemque ob triangula aoe dih dlm as- 
quiangula erit A£:ao::il:mh, 

at oftenfum eft, efle f m : o n : : m h : g n, quare erit 

A B X F M ad A O X O N, Ut I L X M H ad M H X G N, 

feu ut I L ad g n. Hoc eft redangulum fub finubus 
crurum eft ad quadratum radii ut difierentia finuum 
verfonim bafis et differentiae crurum b c B a ad finum 
verfum anguli b. Q. £• D, 

PROP. XXXVII. 

Differentta finuum verforum duorum arcuum duBa in di^ 
midium radii, aqualis eft reHangulo fub finu femi^ 
fumnue et finu femidifferentus eorundem arcuum. 

Sint duo arcus b e B f, quorum difTerentia e f fit 
bife£ta in d, et erit B D femifumma arcuum^ et f d 
femidifTerentia. Eft o e = i l difFerentiae finuum ver- 
ibrum arcuum b £ b f ; item eft f o finus femidifife- 
rentias arcuum. Ob aequiangula triangula c d k feg; 
erit D K : G E : : (c d : f £ : :) | c d : | f e. Unde eft 

0KX|F£, feu DKX FOsGBX^CDsrLX 

J c D. Q. E. D. 

PROP. xxxviir. 

Sinjis verfus cujufvis arcus^ duifus in dimidium radii, ^- 
qualis efi quadrato finus dimidii ejufdem arcus. 

Triangula c b m d b b funt aequiangula ob angulos 
ad M et E re&os, et angulum ad b communem. Quare 
eft £b:bd::bm:bc^ mt itaque £ b x b c = 

BMXBD, et £BXJlBCssBMxiBD = BMq. 

Q. E. D. 



PROP. 
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PROR XXXIX, 

In qmVihei triangulo A B c, cujus cfura angulum b eonti^ 
nentia Jint b c A B, et hajis A c eundem nngulum jub- 
tertdat ; Ji capiatur a m arcu^ ^ dtfferentia crurupi =s 
B C — A B, erit re^an^ulum fuh Jtnuhus Cfurum B C 
h\ ad quadratum radity ut reSfangulum^ fuh Jinii arpus ' 

AC + AM^^ AC — AM , 

, et Jinu arcus ' ■ , ad quadratum 

Jinus dimidii anguli b. 

Vide Jlg. Prop, 36. tujus. 

Quonlam e(l rectangulum fub finubus crurum a B 
B c ad quadratum radii, ut 1 l ad finum verfum anguli 
B, vel ut I R. X 1 L ad i R, du^^um in finum verium 
anguli B. (per Prop. xxxvi. hujus.) Eft autem ^ r x 

A C "4" A M 

I L = reSangulo fub finubus arcuum et 

— — — . (per Prop. xxxvii. hujus.) Item eft Jr, 

dudlus in finum verfum anguli b sequalis quadrato finus 
dimidii aneuli b. Cluare erit reflangulum fub finub\]iS 
crurum, ad radii quadratum, ut re&angulum fub finu- 

, AC+AM ^AC — AM , . 

bus arcuum • et ■ ■ • ad quadratum 

2 2 ^ 

£qus dimidii anguli b. Q. J5. D. 
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Sequuniur duadecim cafus triangulorum JpbarMrum 

obHquanguhrum* 
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cof. B c : B. : : cot. b : t. b c a (per 
XXX. hujua). Item cof. b : s. b c a : : 
cof. D : s. D c A (per xxxi. hujus). 
Horum angulonun bc A dca mm<r 
ma, ii perpendicularis cadat intra 
triangulum, vel diiFerentia^ fi extra 
oadat ; erit = b c d. Num perpen-» 
dicularis cadat intra vel extra, cog-» 
nofcitur ex affeflione angulorum b 
etD (per xxii. hujus), quod femel 
monuifle fiifficiat. 
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eof.B c : B. : : oot. b : t. b c a (per 
xxz. hi:pi8), et s.bca;8.dca:: 
cof.B:cof.D (per xxxi. hujus). Si 
B c A fit minor B c D, angulus d erit 
dufdem afieAionis cum angulo b, 
Sin B c A fit mtyor b c d, anguli b 
et D erunt affedionjs diverl» p^ 
converfiun Prop. xxii. 
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CD la- 
tus. 



B. t cof. B : : T.B c : T. B A (per xxviii. 
huju8),et cof.BC:coftBA ::cof.DC 
: cof. D A (per xxxii. hujus), horum 
BA DA fumma vel dlflferentia, prout 
perpendicularis cadit intra vel extra 
triangulum, eft aequalis b d ; quod 
cognofci nequit niti cognita fit fytn- 
oies alterius anguU d. 
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R.tcof.B::T.BC:T.BA (perxxviii. 
hujus). £t cof. B A : cof. b c : ; cof. d a 
: cof» D c (per xxxii. bujus) . Prout d 4 
fimilis eft aut difiimilis c a vel ang. 
p B c, erit D c minor aut m^pr 
quadran^ (per m. et xx. hujus.) 
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D.ang, 
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D C 



R. : cof. B : : T. B c : T. B A {per 
xxifiii. hujus). £t t«d : T.B : : s» 
B A {-«.-OA {perxxxiii. bujus^^quo^ 
rum B A D A fumma vd difimnti^ 



R« : cof* B : : T. B c : T. B A (pet 
xxviii. hujus)« £t s.d A : s. B A : ji 
T.B : T.D (per xxxiii. hujus). Prou^ 
B D minor eft ai^t major quam $ a^ 
angulus D iimili^ aut diiSmilis erip 
an^lo B (per xxii. hujup). i 
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cof.B c : R. £ : oot. b : t, b c a (per 
XXX. hujus). Et T dc:t.bc::(X>C 
B c A : co£. D c A (per m^iv>< hujus)» 
Angulonuii b c a d c a fumma aujt 
diSerentia, prout perpendiqHbrxs car 
dit intra. vel exitra trianguIuiSj eft 
sequalis angulo 3 c d. 
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cof. B c 7R«: :cpt.B : T.B c A (per 
xu. hu^). Item cof . D c A : cof. . 
BCA : T.B c: T.OG (perxzxiv. hu- 
jus). Si angubjs o c Aifioiilis 6c an- 
gulo By (hoc eft, fi A D fit fimilis 
&a) eritrne minor ai:^i^tO« Si 
anguli D c A et B iint aiflSmiles, erit 
o c quadrante major, quod fequitur 
(ex Prop. xviii. %\\. et xx. hujus). 
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s.CD.:!S»B : : s.bc : s.p, qui am- 
biguus^. Analogia lequitur' (e^ 
EVop; XXXV4 bv^s.) . 
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s.o : s.B c.:: s.B : s.D f^^ iyiod lar 
tus ambiguum eil. 
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Fiat. 

Re£bngulum fub finubus cruram 
A B B c : quadratum radii : : redan* 

gulum fub finubus arcuum 



AC — AM 



: quadrato finus ^ang. B. 



per Prop. xxxix. 



Fide Jig. Prop. 14. 
In triangulo x n m^ eft m n com- 
plementum anguli o h d ad femi- 
circulum. xm complementum an« 
guli o^ et X N complementum an* 
guli D ; et angulus x complemen- 
tum eft lateris o d ad femicirculum. 
Quare mutatis angulis in latera^ et 
lateribus inangulos; eadem eft ope* 
ratio qusB eft in cafu 11 • hujus^ cum 
arcus et eorum complementa ad fe- 
micirculos habeant eofdem finus. 
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